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Introduccion

Uno de los temas mas complicados es la divisién de polinomios, principalmente porque las operaciones
no son muy frecuentes en muchos cursos. De hecho la divisién no es mds que una multiplicacién por un
inversos multiplicativos.

Otras de las propiedades usadas en la division se listan a continuacion:
1. Ley de los signos:

a) + entre + da +
b) — entre + da —
c¢) + entre — da —

d) — entre — da +
2. Ley de los exponentes:

a) Al dividir potencias con la misma base, las potencias se restan:

Haremos uso también de la siguiente notacion:

1. Un monomio es un término como ax, donde a representa una constante y se llama coeficiente y x
representa una variable y se llama indeterminada.

2. Un binomio tiene la forma de la suma de dos monomios: por ejemplo ax + bx?.

3. Polinomio se usa para denotar a la suma de mds de dos monomios, por ejemplo az + bz? + cx3.



Division de monomios

| T

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a” = 1), obtenemos:
—a®b
—ab

_ +a2_1b1_1
albO

= a-1

Paso 2 Por lo tanto

3

Ml 16m5n* entre —5n

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a” = 1), obtenemos:

16mSn* 16 6,45
—53 5

Paso 2 Por lo tanto
16mSn* 16mS
—5n3 5n

3. am—i—3 entre a’m—&-2

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a’ = 1), obtenemos:

am+3
am+3— (m+2)
am+2

am+3—m—2)

a



2. Division de monomios

Paso 2 Por lo tanto

- 1 )
i 3 n°p° entre —5771,4711)')

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a° = 1), obtenemos:

3mAnpb 3 4 4 5.1 6—
4 _ _Tm4 451,65
— = il -
3" 3

—9mOn?pt

= —9np

Paso 2 Por lo tanto
3m*nSps 4
——— = -9n%p

i
3 2

15

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a” = 1), obtenemos:

1
o m—3bm+5 2 .
15a ¢ _ _ﬁaz—s—(w—4)bm+5—(m—1)cz

3 a 3
—a%— bm—l _
) 5

_ —1a1b4c2

= —lab4c2

Paso 2 Por lo tanto
_ iaz73bm+502
15 - Zabt2

§a174bm71 9

Algunos errores cominmente hechos:

Observacién 1 Multiplicar (—a)(bc) no es igual a (—ab)(—ac).



Division de un polinomio por un monomio

Observacion 2 En la division de un polinomio por un monomio se hace uso de la ley distributiva
a(b+ c) = ab + ac.

W 4% — 102° — 52 entre 222

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a’ = 1), obtenemos:

478 — 1025 — 5t _ 428 1028 5zt
213 T g3 23 213
— 983 _ 5,63 §x4_3
2
= 225 — 523 — =gt
= 22° -5z — 2z

Paso 2 Por lo tanto
428 — 1025 — 5t

273 - 2

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a’ = 1), obtenemos:

4ax+4bm—1 _ 6ax+3bm—2 + 8aa:+2bm—3 4am+4bm—1 6az+3bm—2 8aac+2bm—3

—2a%+2pm—4 —2q7+2pm—4  _2qet2pm—4 T _9qz+2pm—4
—  _9grti—(@+2)pm—1—(m—4)
+3q7 T3~ pm—2=(m—4)
_4gr 2 (@+2)pm—3—(m—4)
= —2a%0° + 3a'b? — 4a°b"
= —2a°0% + 3ab® — 4b
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Paso 2 Por lo tanto

4 x+4bm—1 -6 a:+3bm—2 8 x+2bm—3
a a +oa = —242b% + 3ab? — 4b

_Qafc+2bm—4
3 5 1 % 2 .
3. __anfll,erZ + :a’n,merl . _anJrlxm entre _F(l‘31r2
4 8 3 )

Paso 1 Usando la ley de signos, y la ley de los exponentes (a” = 1), obtenemos:

_§an—1xm+2 + lanxm-l—l _ gan-i-lxm _§an—1xm+2 lanxm-&-l _Zan—i-lxm
3 - 4 + +
2 2 2
_ga?)xQ _5a3x2 _ga3x2 _5a3x2
15
— _an717(3)$m+27(2)
8
5
_Eanf(B)merlf(Z)
£ 10 nt1-@) ym—(2)
15 5 10
_ §an—4m’m o 1_6an—3x7n—1 4 Fan—2x7n—2
Paso 2 Por lo tanto
3 1 2
__an—1$m+2 + _anxm-l—l _ _an-i-lxm 15 5 10
— _an—4xm _ _an—3xm—1 4+ n—me—Q
2 8 16 6

D
——a’x
)



Division de un polinomio por un polinomio

Observacion 3 En una division de polinomios que tiene la forma:
h
9 Vf
r

[ es llamado dividendo, g el divisor, h el cociente y r el residuo. Siempre obtendremos que:

f=g-h+r

W >+ 20 — 3entre a + 3

2
.. . P .. ..oa .
Paso 1 Se dividen los primeros términos del dividendo y el divisor — = a, el resultado es el primer
a

término del cociente:

a
a+3 Va2+2a-3

Paso 2 Se multiplica a por a + 3, se cambia el signo y se coloca abajo del dividendo:

a
a+3 Va2+2a-3

—a? — 3a

Paso 3 Se realiza la suma.

a
a+3 Va2+2a-3

—a? —3a
0—a
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Paso 4 Se dividen ahora 4 _ —1, el resultado serd el segundo término del cociente:
a
a—1
a+3 Va2+2a—-3
—a® —3a
—a

Paso 5 Se multiplica —1 por a + 3 se cambia de signo y se coloca abajo del residuo hasta ahora
obtenido:

a—1

a+3 Va%+2a—-3
—a® — 3a
—a

a—+3

Paso 6 Se suma lo obtenido con los términos correspondientes:

a—1
a+3 Va%+2a—3
—a? — 3a
—a
a+3
0

Paso 7 Por lo tanto

M ot — am — 2a entre am + a

.. . L. .. .. am
Paso 1 Se dividen los primeros términos del dividendo y el divisor —— = m?, el resultado es el
am

primer término del cociente:

m3

am+a am* —am — 2a

Paso 2 Se multiplica m? por am + a, se cambia el signo y se coloca abajo del dividendo:

3

m
am+a am* —am — 2a

—am* — am?

Paso 3 Se realiza la suma.
m3

am+a am?* —am — 2a
—am®* — am?

0—am? —am —2a



4. Divisién de un polinomio por un polinomio 9

.. —am , L. .
Paso 4 Se dividen ahora ——— = —m?2, el resultado ser el segundo término del cociente:
am
m3 —m?
am+a am?* —am — 2a
—am®* — am?
0—am® —am —2a

Paso 5 Se multiplica —m? por am + a, se cambia de signo y se coloca abajo del residuo hasta ahora
obtenido:

m3—m2

am+a am* —am — 2a
—am?* —am?
0—am? —am —2a
am?® + am?

Paso 6 Se suma lo obtenido con los términos correspondientes:

m3 *’ITL2

am+a am* — am — 2a
—am®* —am?
0—am?® —am — 2a
am?® + am?
04 am? — am — 2a
am?
Paso 7 Se dividen ahora —— = m, el resultado sera el tercer término del cociente:

m3—m2—|—m

am+a am* — am — 2a
—am®* — am?®
0—am? —am — 2a
am?® + am?
0+ am? —am — 2a

Paso 8 Se multiplica m por am + a, se cambia de signo y se coloca abajo del residuo hasta ahora
obtenido:

m3—m2+m

am+a am* — am — 2a
—am?* —am?
0—am® —am — 2a
am? + am?
0+ am? —am — 2a
—am? — am

Paso 9 Se suma lo obtenido con los términos correspondientes:



4. Divisién de un polinomio por un polinomio

am + a

Paso 10 Se dividen ahora
am

am + a

10

m37m2+m

am?* — am — 2a
4 3

—am® —am
0—am?® —am — 2a
am? + am?
0+ am? —am — 2a
—am? — am
0—2am — 2a

= —2, el resultado sera el cuarto término del cociente:

m3 —m?2+m —2

am?* —am — 2a
4 3

—am” —am
0—am?® —am — 2a
am? + am?
0+ am? —am — 2a
—am? —am
0—2am — 2a

Paso 11 Se multiplica —2 por am + a, se cambia de signo y se coloca abajo del residuo hasta ahora

obtenido:

am + a

m3 —m2+m—2

am?* — am — 2a

—am®* —am?
0—am?® —am — 2a
am? + am?
0+ am?® — am — 2a
—am? —am
0—2am — 2a
2am + 2a

Paso 12 Se suma lo obtenido con los términos correspondientes:

am + a

Paso 7 Por lo tanto

am4

m3 —m?+m—2

am* —am — 2a
—am®* — am?
0—am? —am — 2a
am? + am?
0+ am? —am — 2a
—am? —am
0—2am — 2a
2am + 2a
0
am 2a:m3—m2+m—2

am + a



